Parte |I: Eleccidn en
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Tema 2: Introduccion al problema del
consumidor.
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Determinantes del Consumo

o Utilizando el enfoque de la eleccion racional (cuyo postulado
basico es que la gente elige la alternativa preferida de su
espacio de eleccidn), iniciamos el analisis de la siguiente
cuestion:

o ¢Qué variables explican la demanda (nivel de consumo) de
un bien o servicio por parte de un individuo?

En concreto, este tema:

1. Introduce varias hipotesis posibles sobre el espacio de
eleccion y las preferencias en este problema especifico, y

2. explica como representar graficamente el espacio de eleccion
y las preferencias.
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El Espacio de Eleccidon del Consumidor

(N

Por simplificar la exposicion, supondremos que soOlo hay
disponibles dos bienes 1 y 2. No obstante, el analisis podria
extenderse facilmente al caso con K bienes.

Supondremos asimismo que:

La cantidad consumida de cualquier bien se puede medir
numeéricamente.

No puede consumirse un numero negativo de unidades de
ningun bien.

Esto implica que el espacio de eleccion X sélo puede contener
vectores (o cestas) del tipo (= (ql, q2) S SR_Z;
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El Espacio de Eleccidon del Consumidor

(1)

Por supuesto, no es realista asumir que el consumidor puede
consumir cualquier cesta ( = (J1,05) -

En efecto, segun el problema especifico a analizar, existiran
restricciones econdmicas, fisicas, o institucionales que limiten
el conjunto de cestas que pueden consumirse.

Daremos varios ejemplos en lo que sigue.



Restricciones Econdomicas (1)

o Empecemos con las restricciones econdmicas.

o Suponemos que existe un mercado para cada bien y que los
bienes tienen precios unitarios Pq, P> , respectivamente. En
el caso mas sencillo, estos precios son positivos y fijos — es
decir, no cambian cuando alguna variable del modelo varia.

o Dado esto, el coste de una cesta cualquiera (= (ql, C|2) es
obviamente

P1-01+P2-0>



Restricciones Economicas (I1)

o Asumimos asimismo que el consumidor tiene unos ingresos
fijos e iguales a Y.

o En este caso, una restriccion economica basica (la restriccion

presupuestaria) es que no puede consumirse ninguna cesta
cCuyo coste supere los ingresos.

o Expresado matematicamente, solo pueden consumirse cestas
tales que

P1-01+P2-Qa =Y



Restricciones Econdmicas (111)

o La representacion grafica del espacio de eleccion dadas las
restricciones de no negatividad y presupuestaria es muy
sencilla (area coloreada).

o Nota: El lado superior del triangulo suele denominarse recta
de presupuesto.

Figura 1




Restricciones Economicas (1V)

o Podemos representar cambios de precio o de renta moviendo la
recta de presupuesto. Por ejemplo, la figura 2 muestra una bajada
del precio del bien 2, la 3 una subida del precio del bien 1, y la 4
una bajada de la renta.

Figura 2 Figura 3 Figura 4



Restricciones Econdmicas: Precios
variables (1)

Como ya hemos comentado, asumiremos por lo general (y por
simplicidad) que los precios son fijos y que por tanto no varian
con la cantidad consumida.

En muchas situaciones, no obstante, este supuesto no es realista
porque algunos bienes bajan o suben de precio si se consumen
en grandes cantidades.

Por ejemplo, en algunos paises el precio que los consumidores
pagan por el agua sube cuando se consume por encima de una
‘cantidad vital’ qv, para asi evitar que se derroche.



Restricciones Econdmicas: Precios
variables (11)

Al igual que en el caso en que los precios son fijos, este tipo de
situaciones también pueden graficarse.

Por ejemplo, la figura 5 representa el espacio de todas las cestas
que pueden comprarse en un caso en el que el precio del bien 1
sube al consumirse por encima de cierto nivel gv.

J-
Figura 5

10



Restricciones Fisicas (1)

Un ejemplo de restriccion fisica es el siguiente: Muchos bienes o
servicios soOlo pueden consumirse en unidades enteras (por
ejemplo, viajes a Nueva York).

Aungue en general asumiremos que los bienes son perfectamente

divisibles (como en la figura 1 previa), las restricciones fisicas de
este tipo también pueden graficarse.
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Restricciones Fisicas (1)

En la figura 6 ningun bien es divisible (notese que tambiéen
aparece una restriccion presupuestaria).

En la figura 7, el bien 1 no es divisible, mientras que el bien 2 si lo
es (también se dibuja una restricciOn presupuestaria).

OF: d2
AT ° ° AT o
ol ol
Figura 6 Figura 7
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Restricciones Institucionales

Finalmente, existen también restricciones institucionales como el
racionamiento, que ocurre cuando se limita el niUmero de unidades
que una persona puede comprar a un maximo Q.

Ejemplos: (a) En la universidad publica sb6lo se puede estar
matriculado una vez de la misma carrera, tenemos un numero
limitado de convocatorias, etc., (b) en muchos conciertos cada
persona solo puede comprar un numero limitado de entradas (para
evitar la reventa).

d2

Discutir: Organos vitales;

espacio de eleccion. Figura 8
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Preferencias: Propiedades

o Pasemos ahora a considerar el otro ingrediente necesario para
explicar el comportamiento del consumidor, esto es, sus
preferencias.

o Para empezar, asumimos que el consumidor tiene preferencias
racionales sobre el conjunto de cestas asequibles.

o Asimismo, introduciremos en lo que sigue otras propiedades
que nos permitiran simplificar el analisis del problema, asi como
hacer mas preciso el modelo
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12 Propiedad: Continuidad (1)

1. Continuidad: Si una cesta q es preferida a otra q, VY
obtenemos una nueva cesta qQ”’ variando q muy podguito
(infinitesimalmente) y en cualquier sentido, entonces g’ es
también preferida a q'.

o Esta propiedad es clave porque puede probarse que toda
ordenacion de preferencias racional y continua es representable
por medio de una funcion de utilidad continua.

o Asumir preferencias continuas (practicamente) nos asegura
poder usar técnicas matematicas de optimizacion.
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Continuidad (11)

Un ejemplo de preferencias racionales pero no continuas son las
lexicograficas, definidas como sigue (para el caso con dos bienes):

q>q sisecumple g, >q’y,o0sisecumple q; =04 Y 0, >0’
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Continuidad (111)

Para ilustrar las preferencias lexicograficas, imaginemos alguien
que se esta muriendo de hambre y que los dos bienes son pan y
musica de Beethoven.

Supongamos que esta persona prefiere siempre la cesta con
mas pan (jaunque la diferencia sea de una migal),
independientemente de la cantidad de musica que incluya. Pero
entre dos cestas que le den la misma cantidad de pan, prefiere
aquella con mas musica. Sus pref. son lexicograficas.

Otro ejemplo podria ser un terrorista fanatico, dispuesto a
sacrificar todo lo que valora (incluso su vida) por sus ideas.

Las preferencias lexicograficas no pueden representarse con una

funcion de utilidad.
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22 Propiedad: Monotonia (1)

2. Monotonia estricta: Mas de cada bien es preferido a menos.

Formalmente, si '=(d1,0%) v d'=(q'1,d",) son dos cestas
tales que

0,209,, 0,20, yaq=#q

- 0 ~(
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Monotonia (1)

Si las preferencias del consumidor son mondtonas estrictas:

1. Todas las cestas del area B (frontera incluida, excepto Q) de la
figura 9 son preferidas a la cesta Q.

2. La cesta Q es preferida a todas las cestas del area C (frontera
Incluida, excepto Q).

3. .Y las cestas de las areas Ay D?

J-

Figura 9

19 ql



Monotonia (111)

o Asumir que las preferencias son monotonas estrictas es
bastante poco realista, pues significa que nada da desutilidad o
nos sacia. jPodemos pensar en muchos contraejemplos, como el
pescado podrido o las comidas grasientas!

o Aunque en general asumiremos monotonia estricta para
simplificar el analisis, es importante saber que para demostrar
cualquiera de los resultados que presentaremos en el tema 3 es
suficiente con asumir que las preferencias son monotonas
estrictas en so6lo uno de los productos (es decir, que s6lo uno de
los productos es un bien).
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32 Propiedad: Convexidad (1)

Convexidad estricta: La interpretacion de esta propiedad es (a
muy grandes rasgos) que cuanta mas variedad, mejor.

Formalmente, si q’, "’ son dos cestas distintas tales que
=0

y tenemos un nimero real A €(0,1), entonces

A-0+(1-4)-9">~q"
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Convexidad (I1)

Graficamente, si las preferencias son estrictamente convexas, entonces

todas las cestas entre g’ y q” son preferidas a la cesta q”.

Figura 10 q
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Convexidad (I11)

La propiedad de convexidad es basica en el analisis econdmico. Una
interpretacion alternativa (y mas precisa) a la del gusto por la
variedad es que la relacion marginal de sustitucion decrece.

Es decir, cuando alguien tiene preferencias convexas (o
estrictamente convexas), cada unidad que pierde de uno de los
bienes requiere cada vez mayores cantidades del otro bien para
compensar la pérdida — esto es, para obtener una cesta igual de
buena (indiferente) que la inicial (mas tarde expresaremos esto
matematicamente).

Nota: La convexidad estricta requiere que Ilos bienes sean
perfectamente divisibles (¢por qué?).
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Preferencias: Representacion grafica (1)

o Una ventaja de asumir que solo hay dos bienes es que nos permite
representar graficamente las preferencias. Para esto, introducimos
un concepto importante: Las curvas de indiferencia.

o Para toda cesta (, la curva (o conjunto) de indiferencia de ( esta

compuesta por todas las cestas que son indiferentes a (.
o Si la funcion de utilidad U(q) representa a las preferencias, la

ecuacion matematica correspondiente a la curva de indiferencia de
nivel Uo es U(q)=Uo.
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Representacion grafica (I1)

o Una cuestion importante es la siguiente:

o ¢Qué propiedades geometricas cumplen unas preferencias que
sean o0 bien continuas, o0 estrictamente monotonas o estrictamente
convexas al representarlas graficamente?

o Empecemos con la continuidad. Si las preferencias son continuas

entonces para toda cesta (J el conjunto de cestas al menos tan

buenas como ( es un conjunto cerrado —es decir, contiene su

frontera.
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Representacion grafica (111)

Sigamos con la monotonia estricta. Graficamente, esta
propiedad implica lo siguiente:

Las curvas de indiferencia no son ‘gruesas’ sino curvas (o
lineas) propiamente dichas.

No hay picos de saciacion.
Cuando crece la cantidad de algun bien (manteniendo

constante o aumentando la del otro), nos movemos hacia
curvas ‘superiores’ de indiferencia.
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Representacion grafica (1V)

Aqui tenemos varios ejemplos graficos de preferencias gque no son
estrictamente mondtonas:

g o g2

o o O i

Nota: En la figura de la izquierda, el area rayada representa una ‘curva’
de indiferencia.

En las otras figuras, la flecha indica hacia donde ‘crecen’ las
preferencias.
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Representacion grafica (V)

Por el contrario, todos estos mapas de curvas de indiferencia si
representan preferencias estrictamente monotonas.
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Representacion grafica (VI)

Finalmente, si las preferencias son estrictamente convexas

entonces el conjunto de cestas al menos tan buenas como ( (para

toda cesta (J) es un conjunto convexo (0jo: esta condicion es

necesaria pero no suficiente).

g2 Ge 4

SI NO NO
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Preferencias: Representacion funcional

(N

Recordemos que wunas preferencias siempre admiten
representacion por medio de una funcion de utilidad continua
si son continuas.

Este punto nos conduce a otra cuestion importante:

¢ Qué propiedades tiene una funcion de utilidad si representa
a unas preferencias estrictamente mondtonas o convexas?
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Representacion funcional (I1)

Sea U wuna funcion de utilidad que representa a las
preferencias > .

Estas preferencias son estrictamente monotonas si y solo si
U es estrictamente creciente en cada uno de sus
argumentos.
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Representacion funcional (111)

Igualmente, =~ son estrictamente convexas si y sélo si U es

estrictamente cuasi-concava.

U(q) es estrictamente cuasi-concava si para todo par de
cestas distintas g’ , g’ tales que

U(g)=U(q")
se tiene, para todo Ae (0,1), que
U(ig+(1-4)q")>U(q")
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